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Soient a et [3 deux indices pris dans l'un des groupes et y un indice pris dans l'autre groupe. Puisqu'on peut échanger entre eux deux de ces trois indices sans altérer la valeur K< et que l'indice y ne peut être échangé avec l'un des deux autres, il est clair que la valeur K, ne sera pas altérée par la transposition (a, (3). Par suite, cette valeur ne pourra être changée par aucune substitution opérée entre les indices d'un même groupe, mais elle sera nécessairement altérée par les transpositions ou substitutions qui feront passer dans un des groupes une partie dos indices de l'autre; on peut même assurer que deux valeurs de K, pour lesquelles la composition des deux groupes sera différente, seront nécessairement inégales; car, si cela n'avait pas lieu, les valeurs de K relatives aux diverses manières dont on peut composer les deux groupes dont il s'agit seraient égales deux à deux, trois à trois, etc., ou toutes égales entre elles. L'une d'elles serait donc égale à la valeur K, de la fonction K et, relativement à cette même valeur, il y aurait plusieurs manières de composer les deux groupes, ce qui est absurde. Ainsi, pour obtenir les valeurs différentes, il suffira de faire passer successivement tous les indices d'un groupe clans l'autre ou d'échanger les deux groupes entre eux. Cela posé, on obtiendra les résultats suivants.
Si l'un dos groupes est composé de cinq indices et l'autre d'un seul, comme, on pourra (aire passer successivement dans ce dernier groupe chacun dos indices i, 2, 3, 4, 5, 6, on obtiendra en tout six valeurs différentes de la fonction K.
Si l'un dos groupes est composé de quatre indices et l'autre de deux, connue on pourra faire passer successivement dans ce dernier groupe ton tes les combinaisons des six indices pris deux à deux, on obtiendra en tout quinze valeurs différentes de la fonction.
Enfin, si les doux groupes sont formés chacun de trois indices et qu'on ne puisse échanger ces deux groupes, en faisant passer successivement clans l'un d'eux toutes les combinaisons des indices pris trois à trois, on obtiendra on tout vingt valeurs différentes de la fonction donnée. Le nombre de ces valeurs deviendrait moitié moindre et se